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Exercice 1 I $£T\’,
E-learning
1. Ecrire les pI’OpOSitiOﬂS en utilisant les quantiﬁcateurs : PLATFORME D'EDUCATION

MAROCAINE

— P : Le carré d’un réel est positif.

— @ : Certains réels sont strictement supérieurs a leur carré.

— R : 1l existe au moins un a € R, pour tout z dans R* on a x > a.

— T : Quel que soit x € R, il existe un seul élément p € Z tel que = > p.
2. Donner la négation de chacune des propositions suivantes :

a.(VreR):z—1<2?2; b.(VzxeR):vV22+10¢N; c. (Irx€Z):622—2-2=0

Exercice 2

1. soit la proposition P : (Vy € Z)(Vz € R) : 2+1 > .
Donner la Négation P et sa valeur de vérité , puis deduire la valeur de verite de P

2. Soit la proposition Q : (Vz € R),22 € Z = z € Z.
Donner la Négation () et sa valeur de vérité , puis deduire la valeur de verite de P

Exercice 3 (Raisonnement par contraposée)

Montrer que :
1. (VxeR\{—l}):(x;é :>I+17é1)
2. (V(z,y) ER?) : (z#£2ety#2=22+2y—ay—2# 2).

Exercice 4 (Raisonnement par équivalence)

1. Montrer que : (Vz € RY); (V2z +2—yz=12=1).
2. a. Montrer que : (V(x,y) € R?); 2% + 4% > 2xy.
b. En déduire que : (V(z,y,z) € R3);2% +y? + 22 > 2y + yz + z7.
3. a. Montrer que : (VYa > 0)(Vb > 0);a + b > 2/ab.
b. En déduire que : (Va > 0)(Vb > 0)(Ve > 0); (a + b)(b+ ¢)(c + a) > 8abc.

4. Montrer que : (V(a,b) €] — 1,1[%); -1 < a“bﬁ_bl <1

Exercice 5 (Raisonnement par I’absurde)

1. Montrer que : (¥n € N);/4n 4+ 3 ¢ N.
2. Montrer que : (Vo € R); (7 # 2.
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e P &
1. R?soudre dans R : 222 — | — 3| —4 = 0. E Iedrnlng

Exercice 6 (Disjonction des cas)

2. Résoudre dans R : 22 — 2 — 3 = |z].

3. Résoudre dans R : v222 4+ 1> 2 + 1.

4. Montrer que : (Yz € R); Va2 +1—z > 0. PLATFORME D'EDUCATION
5. Montrer que : (Va € R*)(Vb € R*);a? — ab + b* # 0. MAROCAINE

Exercice 7 (Récurrence)

1. (Vn € N); 4" 4+ 6n — 1 est divisible par 9.

(Vn € N); 42"+2 — 1 est un multiple de 15.
Montrer que : (Vn € N*); 11 divise 32" + 2675
(Vn >4); 2" > n?.

(VYn e N); 5" > 1 +4n.

(VneN); 146 +62+63+...+6" =
( )

6nti_1
=

NS kN

Vn € N); 21" — 22" est divisible par 19.



